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Семинар по теории вероятностей и теории чисел

6.Х.  1969, Б. Гр иге л ио ни с, Б. Ряуба, Впечатления о Советско-Японском сим
позиуме по теории вероятностей.

13. X. 1969, В. Статулявичус, Конференция в Венгрии по вопросам теории надеж
ности.

10.Х.  1969, Харри Кон (Румыния), О предельных теоремах для зависимых случайных 
величин.

27.Х. 1969, Ю. Круопис, Об оценивании параметров марковских процессов.
3.XI. 1969, Т. Гергели (Венгрия), Об эргодической теореме Биркгофа.
10.XI. 1969, А. Бикялис, О центральной предельной теореме в Rk.

Получена оценка остаточного члена в многомерной центральной предельной теореме для 

распределения P∏(Λ) нормированной и центрированной суммы Sπ=-τ= V ⅞∕~M^⅞∕ 
I/ п о

7 = 1 
последовательности ξ,∙=(ξυ∙, Ely, .., ξty)√≈l, 2, п, независимых неодинаково рас
пределенных векторов евклидова пространства Rk, где Mξj=(Mξijt ..., Λfξ⅛∕(-Beκτop ма
тематических ожиданий;

σ=(σ1, , σt), σ}=l V M(ξ0-M⅛)≈j ⅛J⅛ (⅛2⅛∕........... ⅛~ Mξ⅜Λ
л σ ∖ σl σ⅛ /

i =1

Положим Fj (х) — функция распределения случайного вектора ~ ; 0 — ^-мерный
σ

л 
случайный вектор с функцией распределения F(x)=l ∑ Fj (x). v_корреляционная мат-

7 = 1
рица случайного вектора 0; Г-1 обратная матрица; 0F~10z-квадратичная форма; Φ(Λ)- 
нормальное распределение с равными нулю математическими ожиданиями и с корреляци
онной матрицей V.

Методом характеристических функций с использованием усеченых случайных векто
ров доказана следующая.

Теорема. Пусть случайные векторы ξ1, ξa.........ξπ имеют конечные моменты порядка
2 + S(0<δ≤l) и пусть корреляционная матрица V невырождена\ тогда существует по
стоянная C (k), зависящая только от к, такая, что для всех выпуклых борелевских мно
жеств А

Данная оценка точнее всех известных оценок того же типа; кроме того, из нее, без 
учета константы С (к), вытекают известные результаты В. В. Сазонова для одинаково рас
пределенных слагаемых суммы Sπ, которые получены методом композиции.

I8.IX.1969, Д. Сургайлис, О фильтрации марковских процессов.
25.∏.1969, Н. Калинаускайте. Некоторые разложения многомерных устойчивых симетри- 

ческь« плотностей.
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Пусть pa(x), xeÄ, плотность многомерного устойчивого распределения с характеристи
ческой функцией exp{-pβ}, ρl = r1β + ... + /2.

Для всех xeRs, x≠0 получены разложения:
1) если 0 < α < 1, то

2) если I < αt≤2, то

Pa(*)  =
со

1
х+1 

2π 2 ∣x∣,

v (-l)* +1 1 2 τl ∕a*+x ∖ „ ∕1⅛ + 2∖ . irt1 LχJ Г( 2 Jr( 2 )sιn 2 :
k = 1

Pa(×) =_____ (-Dt∣χl*r( jV1)
a(l∕2π),jt^o Г(А.+ 1)Г (*  + -02⅛

iχ∣∙=χf+...+χ2

Так же получены асимптотические формулы для pa(x), 0<a≤2 при ∣x∣→ao.

Литература

1. Г. Бейтмен, А. Эрдейи, СМБ, Высшие трансендентные функции, Москва, 1966.
2. Bergstrom, On some expansions of stable distribution functions, Arkiv for mat., 2. 

№ 18 (1952), 375-378.

1 .XII. 1969, P. Ц и б у л ь с к и те, О распределении образующих элементов в свободных чис
ловых полугруппах.

Рассматривается свободная числовая полугруппа. G—мультипликативно записанная 
свободная полугруппа со счетной системой Р образующих элементов; N— гомоморфизм G 
на мультипликативную числовую полугруппу G, образ ^α—норма элемента α∈G. Если 
α, βeG, то ^αß=^α^ß. Кроме того, будем считать, что гомоморфизм N обладает еще 
следующим свойством: в полугруппе G имеется конечное число элементов а с Na≤x. 
Элементы полугруппы упорядочиваются по их возрастающим нормам. Суммирования будут 
вестись по всем элементам aceG (или ω∈P), нормы которых принадлежат заданному ин
тервалу.

Если в такой полугруппе G каждый элемент a заменить его образом N⅛, то получим 
полугруппу вещественных чисел, элементы которой могут повторяться. Полученная таким 
образом полугруппа является свободной числовой полугруппой.

Пусть

B(χ)= ∑ 1

2√a⅞x 
aeG

πG W= Σ 1∙

Nω<x 
ω∈P

Если существует

lim B(x)∕xθ = G,
.v→oo

где C>0, Θ>0, то С будем называть степенной 0 —плотностью полгруппы G.
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Пусть, далее, степенная 0 —плотность свободной полугруппы существует и равна 
константе С>0 и

B(x')=Cxa + O(xβ')

для Θ1<Θ.
На полугруппе G определяются: функция Мёдиуса:

1, если α = (1), ^α = 1,
μ(aj- ( — l)fc, если oc = <ι)1 ω⅛, ωl∙(ι=l, 1, к) различны,

0, если со?\а;

функция Мангольдта:

Λ(a) =
In No., если a = ωx(x>0)
0, если a≠ωjcj

функции Чебышева:

Ψc (х)= ∑ 1° №

Na≤x 
a£G

^c(x)= In Nω,
Nω≤x 
ω∈P

Б. Μ. Бредихин доказал, что для таких полугрупп

πG (х) - 1 χθ Θ b х
Элементарным методом доказывается теорема:

πc(x)= f A + O(x≡ln-"x)

2

для любого фиксированного N>Q.
Пусть

Λ(χj=ψcω-⅛ *θ∙

Рассматриваема задача эквивалентна задаче об элементарной оценке остатка R (х). При 
доказательстве теоремы использованы идеи работ С. Амитсура и Э. Бомбьери.

Пусть /(а) — арифметическая функция, определенная дли любого элемента aeG; 
Ф (л) — вещественная или комплексная функция, определенная при всех х>1 и ограничен
ная на каждом конечном интервале. Определяются суммы:⅛φ(χ)= ∑ ∕wφ(⅛) и '∕φω= Σ s φ⅛)∙

Na<ζχ Na≤x
asC a s G

Если Φ(x) = Φ(lnx), а
к

(1) S∕=¾ ∏ ⅛ μ=μ(≈).

к
L = ln^a, n=∑ (7+l)⅛-Ä, л>Л,7=1

h — любое целое число, то из свойств сумм S/ и If следует, что

5zΦ(x) = -^ χθ P(ln x) + O (xθ 1пА_1 х). л>Л.

P(lnx) - многочлен (л-1) степени от In х.

Н. Литовский математический сборник Х-1.
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Если
(II) SzΦ(x)=O(xθIn*- 1x), Φ(x) = Φ(lnx), 

такие суммы рассматриваются отдельно.
Для сумм I и П типов получаются обобщенные формулы А. Сельберга, из которых 

далее следует оценка функции R(x).
Вместо этих сумм рассматриваются функции:

∏*(η.  ∕)=⅛ e-*S fLk(w∣'>)=± e-*  ∑ ∕(α) ( А _ ,n

и V∣c (η. /)- удовлетворяющие условию:

Шй ! Kk(η.∕)1∕>⅛ /)=!■
∏→<χ>

f — арифметическая функция, fc>0 — целое число.
Если сумма S/ U-го типа, т. е.

5∕Φ(x) = O(xθInft-1x), Φ(x) = Φ(lnx)

a° (λ-⅛)=- iim in I v° (η, λ-<⅛>^) i ∕<injι-inθ)∙

то доказывается, что

∏fc-ι(η. П = О
если <¾ (λ-⅛)<∞∙ *⅛1

∏*- 1(η. ∕) = O(η-"),
2V>0 — любое фиксированное число, если a0 (×- cgγ)≡co' 

Кроме того, для таких сумм S∕t если aa (λ- и н

Пт ∣K0(η, ∕)l∕(ηΘ-ψ-1K0 (*Ь

существует целое число m>0 и сумма S∕1, удовлетворяющие неравенству:

ДЙ ∣κl(η. Λ)∣∕(ηΘ-,)ra+"⅛ (η∙ λ-⅛)>0∙

Из этого неравенства получается, что

*('>- λ-<⅛>)=0<η^">
для любого фиксированного Λf>0.

Сформированная в начале теорема эквивалентна этому результату.
Кроме того, доказаны аналогичные теоремы для полугрупп:
Gi — полугруппа положительных действительных чисел α>l, причем логарифмы обра

зующих элементов линейно независимы;
Gl — полугруппа целых гауссовых чисел. Системой образующих элементов служат 

простые гауссовые числа из первого квадранта;
G8 — полугруппа целых (≠0) идеалов фиксированного алгебраического числового поля. 

Система образующих элементов состоит из простых идеалов этого поля.

8.XII. 1969, Л. Кольчук, О фильтрации компонент скачкообразного марковского процесса.



УДК - 519.21

Неравенства для многомерных характеристических функций. Бикялнс А. 
«Литовский математический сборник», 1970, X, № 1, 6 — 12.

В работе исследовано поведение модуля многомерной характеристической 
функции на Rk и полученные неравенства применены для изучения строения 
остаточного члена в многомерной локальной предельной теореме. Библио
графий 6.

УДК - 519.55

Об одном обобщении теоремы Фавара на многомерный случай. Визель Я. 
Ф. «Литовский математический сборник», 1970, X, №1, 13 — 15.

В работе на случай почти периодических функций многих переменных 
обобщается теорема Фавара о неопределенном интеграле почти периодичес
кой функции. Библиографий 3.



УДК - 513.88:513.83 + 517.948

К теории многозначных Φ+-oπepaτopoβ в топологических линейных про*  
странствах. I. Владимирский Ю. Н. «Литовский математический сборик», 
1970, X, № 1, 17 — 28.

Результат Г Нейбауэра (РЖМат, 1966, 2Б529) обобщается на полные ло
кально выпуклые пространства. В качестве вспомогательного средства рас
сматривается обобщение на локально выпуклые пространства понятия раство
ра двух подпространств и доказываются некоторые свойства раствора, извест
ные в случае банаховых пространств. Библиографий 15.

УДК - 519.21

Предельные теоремы для сумм многомерных ступенчатых случайных про*  
цессов. Григалионис. Б. «Литовский математический сборник», 1970, X, 
№ 1,29 — 49.

В работе получены необходимые и достаточные условия сходимости сумм 
независимых целочисленных случайных мер к пуассоновским мерам. Ис
пользуя эти результаты, найдены общие критерии сходимости сумм независи
мых многомерных ступенчатых случайных процессов к пуассоновским процес 
сам. В случае стационарных случайных мер и случайных процессов с стацио
нарными приращениями эти условия выражены в терминах функций Пальма — 
Хинчина. Библиографий 23.





УДК-519.21

Некоторые предельные теоремы для m-зависимых случайных величин. 
Егоров В. А. «Литовский математический сборнику 1970, X, № 1,61 — 59.

Рассматривается последовательность m-зависимых случайных величин. 
Изучена скорость сходимости к нормальному закону в центральной предельной 
теореме при выполнении условия Ляпунова. Получен аналог теоремы В. Пет
рова о законе повторного логарифма для случая m-зависимых величин. Биб
лиографий 3.

УДК-519.21

О скорости роста нормирующего множителя и верхних и нижних функциях 
для сумм независимых случайных величин. Калинаускайте Н. «Литовский 
математический сборник», 1970, X, № 1, 61 —08.

Рассматриваются верхние и нижние функции для сумм независимых 
в общем случае неодинаково распределенных случайных величин в случае 
сближения с устойчивым законом Gλ(x) с характеристической функцией

exp{-rt} при α = 2.
Условия налагаются на скорость роста нормирующего множителя и на оста
точный член в интегральной предельной теореме. Библиографий 3.



УДК - 513

О геометрии некоторых квазилинейных систем дифференциальных уравне
ний второго порядка с частными производными. Лупейкис 3. Ю. «Литов
ский математический сборник», 1970, X, № 1, 09 — 99.

Работа посвящена геометрии квазилинейных систем дифференциальных 
уравнений второго порядка с частными производными, не разрешенных 
относительно производных второго порядка

Л“0 (u>, uy, p!t)pl̂ +ha (xJ, uy, p!t) = 0, (1)

(/,/,..=1,2, .... л; к, β, ... = 1, 2t m; а, Ь, ... =1, 2, .... г), 
в которых число уравнений г не превышает числа неизвестных

, лт(л1+1)пт +------ g--------, т<п

и где в голономном репере
f ∂xl Į ∂a x,

p°~~∂ifl ' p"0- ди*  ди»
Библиографий 8.

УДК - 519.21

Локальная теорема с большими уклонениями для однородных цепей Мар
кова. Мисявичюс Э. «Литовский математический сборник», 1970, X, № 1, 
101 — 107.

Доказана локальная теорема с большими уклонениями для плотностей, 
когда случайные величины связаны в однородную цепь Маркова и удовлетво
ряют условиям типа Крамера. Библиографий 10.

М





УДК - 519.21

Локальная предельная теорема для числа восстановлений. Нагаев А. В. 
«Литовский математический сборник», 1970, X, № 1, 109 — 119.

Доказывается локальная предельная теорема для числа восстановлений 
при условии существования конечного второго момента распределения времени 
ожидания. Библиографий 6.

УДК - 517.946

Об одном классе решений дифференциальных уравнений в частных произ
водных. Ненншките Е. К. «Литовский математический сборник», 1970, X, 
№ 1, 121 — 134.

В работе исследуется дифференциальное уравнение в частных производ
ных, коэффициентами которого являются абсолютные сходящиеся в некото
рой области ряды Дирихле с отрицательными показателями. Доказывается, 
что дифференциальное уравнение, обладающее некоторой, соответствующим 
образом определенной эллиптичностью, имеет бесконечное множество линей
но независимых решений вида

u = eß.z,+ß.z.+ ...+0„z„/(zii Z1...........zιπl

где функция ∕(z1,z8, .... zm) представима абсолютно сходящимся в некото
рой области рядом Дирихле, а β1 — суть корни характеристического уравне
ния. Библиографий 4.



УДК - 519.21

Об остаточных членах асимптотического разложения функции распределе
ния суммы независимых случайных величин. Пипирас В. «Литовский ма
тематический сборник», 1970, X, № 1, 135— 159.

Получен ряд оценок остаточного члена асимптотического разложения 
функции распределения Fzn (х) нормированной суммы Zn независимых случай
ных величин, имеющих конечные Л-ые (Ar>3) абсолютные моменты. При неко
торых ограничениях в остаточных членах выделен множитель (1+∣ х |)~А. 
Аналогичные исследования для одинаково распределенных случайных вели
чин проведены Л. В. Осиповым (РЖМат, 1968, 8В31). Библиографий 12.

УДК - 517.53

Экстремальные задачи в некоторых подклассах аналитических функций 
ограниченного вида. Терпигорева В. Μ. «Литовский математический сбор
ник», 1970, X, № 1, 171 — 187.

Рассматриваются экстремальные проблемы аналитических функций 
класса A1m,.

2п
f m[ln+l∕(re'θ)∣]rfΘ≤l, 0<r<l.

о
Здесь т (л) —возрастающая, выпуклая функция на (0, го), для которой

lim ^a)-=0 „ lim ^W- = oo.
m→0 и u→<χ> и

Найден вид экстремальной функции в классе A1m и его подклассе A0m, состоя- κ, 
щем из функций, не имеющих нулей в круге. Библиографий 7. сл





УДК-51!

Распределение числа классов квадратичных форм. Эллиотт П. Д. Т. А. «Ли
товский математический сборник», 1790, X, № 1, 189 — 197.

При использовании вероятностной интерпретации доказывается, что со
ответственно нормированное число классов положительных бинарных квад
ратичных форм имеет непрерывную предельную функцию распределения. 
Оценивается скорость сходимости к предельному закону. Библиографий 5.

УДК - 512.25/26 + 519.3:330.115

Связь векторных задач минимизации с задачами выпуклого программиро
вания. Ясилионис Р. Ю., Рыбаковайте П. Е. «Литовский математический 
сборник», 1970, X, № 1, 199 — 206.

Статья посвящена установлению связи между некоторыми векторными за
дачами минимизации (в. з. мин.) и соответствующими им задачами выпуклого 
программирования. Даются условия, когда множество равновесных решений 
в. э. мин. без ограничений на переменных является выпуклым. Исследовано 
поведение квадратичных целевых функций на множестве равновесных решений. 
Библиографий 3.






